RieSené ulohy s &islicami (pre 2012)

Ciferny sucet 2012

Uloha:
Stanovte najmensie prirodzené Cislo, ktorého ciferny sucet je 2012.

RieSenie:

Ak ma by’ prirodzené&islo s danym cifernym gtom ¢o najmensie, musi niaj ¢co najmensi rad,
t.j. pccet cifier, tedao najviac ¢islic 9. Pretoze 2012 : 9 = 223 a zvysok je Egdané&islo

s pozadovanou vlastntmsi j€5999... 9 v ktorom je na prvom mieste cifra 5 a potom régje 223
cifier 9.

Pozadované 2012. miesto

Uloha:
ZapiSme za sebou Cisla od 1 do 999: 12345678910111213 ... 997998999.
Aka Cislica je na 2012. mieste od zacCiatku?

Riesenie:

Jednocifernycltisel je 9. Zaberaju 9 miest.

Dvojcifernychc¢isel je 90 (od 10 do 99). Zaberaju 180 miest.
Trojcifernychgisel je 900 (od 100 do 999). Zaberaju 2700 miest.

Hradané 2012. miesto je 1823. (2012 minus 189) mimstiri trojcifernymiislami. Na 1823
miest sa zmesti (1823 : 8D7trojcifernychcisel a eSte dve cifry. lddan&07.trojica cifier

v postupnosti 100101102... Jislo 706 (lebo 100 je prva trojica, 101 je druha trojicaeda706]je
607.trojica) za nim nasledujéd7, tedacislica na 2012. mieste (&

Rovnaky ciferny sucet

Uloha:
Stanovte, kol'ko prirodzenych &isel mensich nez 102°*2 ma ciferny stcet 2.

RieSenie:

A. Kazdé prirodzenéislo mensie nez £8*ma najviac 2012 cifier.

Jednocifernym prirodzenygislom s pozadovanym cifernymcsam je iba 2.

Dvojcifernymi prirodzenymg&islami s poZzadovanym cifernymédm su iba 11, 20.
Trojcifernymi prirodzenymgislami s pozadovanym cifernyméam su 101, 110, 200.
Stvorcifernymi prirodzenymiislami s pozadovanym cifernyméam si 1001, 1010, 1100, 2000.
VSeobecne:

n-cifernych prirodzenyckiisel zostavenych z dvoch jednotiek fjie-l), pretoze 111 ...[ ] a tych(],
kde moze priseSte jedna 1 je prave<l). K tomu sa prida eSte mozio2 1111 ...[ 1. Spolu je pre
n-cifernécislo teda prave moznosti.

VSetkych moznosti pre nasu Ulohu teda je 1 + 2++.3+ 2010 + 2011 + 2012 =

[(1+2012)/2 012 =2025078

B. Kazdé prirodzenéislo mensie nez £8'*ma najviac 2012 cifier.

S pozadovanou vlastntmi a s jednodislicou (2) je ich teda 2012 (2, 20, 200,...).

Ak tam budu prave dve jednotky, m6Zzeme ich d&wea2012 potiok, teda pdet moznosti je
C, (2012) = (2012011)/2 = 2023066 (pet kombinacii druhej triedy z 2012).

Spolu vSetkych poZzadovanych moznosti teda je 200@23066 2025078



Usilovnost pre rok 2012

Uloha:
Encyklopédia ma ocislovanych 2012 stran (prirodzené Cisla od 1 do 2012 vratane).

Stanovte, kolkokrat sa na tychto ocislovanych strankach vyskytuje Cislica 2.
RieSenie:
Predstavme siisla od 1 do 2012 napisané pod sebou.
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Ur¢ime pa@etislic 2 na miestach jednotiek. V kazdej desiatke (atdatku) napisanychisel je na
mieste jednotiek jedn?, desiatok je medzi 20kdslami prave201, a eSte jedna zaslo 202 teda
pocet2 na miestach jednotiek RO2.

Na mieste desiatok v stovkecisel 10 krat20, 21, ...,29). V postupnosti 201&isel je stoviek
20. To znamena spolR00 cislic 2 na mieste desiatok.

Na mieste stoviek je v tisickésel cifra2 v ¢islach200,201,...,299, tedal00 krat. V postupnosti
2012¢isel su dve tisicky, teda na miestach stovie20@ dvojok.

Na mieste tisicoviek je dvojkadislach2000,2001.,2012; teda pravé3 dvojok.

Spolu jegislic 2 zrejme202 + 200 + 200 + 13 = 615.
Na strankach @slovanych od 1 do 2012 vratane je pouzita @fpadve615 krat.

(dmij)



