To vedel uz Euklides

Uz od cias antickych Grékov sa za dokonalé Cisla
povazuju tie prirodzené Cisla, pre ktoré plati, ze sucet
vSetkych ich delitel'ov sa rovna dvojnasobku daného cisla.
Alebo takto: Prirodzené Cislo n je dokonalé, ak sa rovna
suctu vsetkych svojich viastnych (t.j. mensich ako n)
delitelov. Napriklad: Cislo 6 (= 1 + 2 + 3) je dokonalé
Cislo; aj 28 (=1 + 2 +4 + 7 + 14) a 496 (preverte si to) st
dokonalé ¢isla. Euklides (asi 340 — 287 pred n. 1.) v IX.

jednotky dané cisla v pomere 1:2, az sa ich sucet stane
prvocislom a ak sa tento sucet vynasobi poslednym
Z tychto cisel, tak takto vzniknuté c¢islo bude dokonalé.

Naznac¢me si toto tvrdenie na priklade:
(1+2+4+8+16) 16=496 (=1+2+4+8+16+31+62+124 +248) je dokonalé.
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31 je prvocislo
Dokazeme vetu:
Ak su p aj (2° — 1) prvogisla, tak 2° * - (2° — 1) je dokonalé &islo.
Nech p je prvodislo. Ak je (2° — 1) tiez prvocislo, tak viastni delitelia ¢isla
2Pt (2°~1)sneislal,2,4,8,...,2° 1 (2"~ 1),2:(2" - 1),4-2"- 1), 8:(2° - 1), ...,
2P~2.(2P - 1).
Ak ur¢ime sucet vSetkych tychto viastnych delitel'ov dostaneme
(1+2+4+8+ .. +2H+ (1 +2+4+8+..+2°%) . (2*-1) =
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(2°-1) (2" 1-1) {je to sucet geometrického radu}
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teda je splnend definicia dokonalého ¢isla.

Euklides poznal styri dokonalé &isla: 6, 28, 496, 8128. Dalsie dokonalé &islo
(33 350 336) objavil asi J. Muller—Regiomontanus (1436-1476). Leonhard Euler
(1707—1783) urcil d’alsie tri dokonalé ¢isla a dokazal, ze kazdé parne dokonalé ¢islo
ma tvar podl'a Euklida 2° ' - (2° — 1), kde p aj (2° — 1) st prvoéisla. Ani dodnes
nevieme, €1 existuje neparne dokonalé Cislo, ani ¢i je dokonalych ¢isel kone¢ny alebo
nekonecny pocet.
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