VYRIESENE PRE ROK 2015

Stanovte najmensie prirodzené Cislo, ktorého ciferny sucet je 2015.
RieSenie:

Ak ma byt prirodzené ¢islo s danym cifernym stuc¢tom ¢o najmensie, musi mat’ aj ¢o najmensi rad,
t. j. pocCet cifier a teda o najviac Cislic 9.

Pretoze 2015 : 9 = 223 + 8, hl'adané ¢islo bude 8999...9 (223 deviatok).

Stanovte, aka Cislica bude na 2015. mieste od zaciatku,
ak postupne zapisujeme za sebou prirodzené Cisla od 1:
123456789101112131415...

RieSenie:

Jednocifernych ¢isel je 9. Zaberaju 9 miest.

Dvojcifernych cisel je 90 (od 10 do 99). Zaberaju 180 miest.

Trojcifernych ¢isel je 900 (od 100 do 999). Zaberaji 2700 miest.

Hl'adané 2015. miesto je 1826. (2015 minus 189) miesto medzi trojcifernymi ¢islami.
Na 1826 miest sa zmesti (1826 : 3) 608 trojcifernych ¢isel a este dve cifry.

608. trojica cifier v postupnosti 100101102... je ¢islo 707 (lebo 100 je prva trojica,
101 je druha trojica a teda ¢islo 707 je 608. trojica) za nim nasleduje Cislo 708,

teda Cislica na 2015. mieste je 0.

Stanovte vsetky rézne trojice prirodzenych cCisel x < y < z, pre ktoré
plati x-y-z = 2015.

RieSenie:

Rozklad ¢isla 2015 na prvocisla je 5-13-31.

Teda do uvahy prichadzajt trojice 1, 5, 403; 1, 13, 155; 1, 31, 65; 5, 13, 31;

anovte zvysok po deleni cisla Cislom 15.
St te zvySok po del la 10%°*° &islom 15
RiesSenie:

Vieme, ze 10%°*= 100...000 = 99 ... 990 + 10.

2015 nul 2014 deviatok

Cislo 99... 990 (%'e tam 2014 deviatok) je delitel'né 3 aj 5, teda aj 15,
a preto ¢islo 102 =100 ... 000 =(99 ... 990 + 10) ma po deleni &slom 15 zvysok 10.

Stanovte, kolko prirodzenych ¢&isel mensich nez 10%°%°

ma ciferny sucet 3.

RieSenie:

Kazdé prirodzené ¢islo mensie nez 1 ma najviac 2 015 cifier.

Teda s prave jednou &slicou (3) je ich 2 015 (3, 30, 300, ... 3-10%%*%),

Ak tam bude dvojica ¢islic 1 a 2, moznosti je C, (2015) a za dvojicu 2 a 1 rovnako vela.

Spolu je to 2- C, (2015) = 2015 - 2014 = 4 058 210

Ak tam budu prave tri jednotky, moézeme ich davat’ na 2015 policok,

teda pocet moznosti je C3 (2015) = (2015-2014-2013)/6 = 1 361 529 455

Spolu vsetkych pozadovanych moznosti teda je 2015 + 4 058 210 +1 361 529 455 = 1 365 589 680.

2015
0



Stanovte, kolkokrat sa v encyklopédii, ktord ma ocislovanych 2015

stran (prirodzené Cisla od 1 do 2015 vratane), vyskytuje Cislica 5.
RieSenie:

Predstavme si ¢isla od 1 do 2015 napisané pod sebou:

Ur¢ime pocet Cislic 5 na miestach jednotiek.

V kazdej desiatke (od zaciatku) napisanych cCisel je na mieste jednotiek jedna 5;

desiatok je medzi 2015 ¢islami prave 201, tam je pocet 5 prave 201 a eSte jedna 5 za Cislo 2015,
teda pocet 5 na miestach jednotiek je 202.

Na mieste desiatok je 5 v stovke ¢isel 10 krat (50, 51, ..., 59).

V postupnosti 2015 ¢isel je stoviek 20. To znamena spolu 200 ¢islic 5 na mieste desiatok.

Na mieste stoviek je v tisicke ¢isel cifra 5 v ¢islach 500, 501,..., 599, teda 100 krat. V postupnosti
2015 cisel su dve tisicky, teda na miestach stoviek je 200 pétiek.

Spolu je ¢islic 5 zrejme 202 + 200 + 200 = 602.

Na strankach oc¢islovanych od 1 do 2015 vratane je cifra 5 pouzita prave 602 krat.

Na tabuli s napisané vsetky Cisla od 1 do 2015 (vratane).

Ak najprv oznacime z nich vSetky, ktoré su delitelné dvomi,
potom inou znackou oznacime vsetky Cisla delitelné tromi

a na zaver oznacCime zase inou znackou vsetky Cisla delitelné
Styrmi. Stanovte, kolko z Cisel na tabuli bude potom oznacenych

prave dvomi znackami.

RieSenie:

123456789101112131415...2008 2009 2010 2011 2012 2013 2014 2015

Z nich vsetkych delitel'nych dvomi je 1007,

z nich vSetkych delitelnych tromi je 671,

z nich vsetkych delitelnych Styrmi je 503;

Cisel deliteI'nych dvomi aj $tyrmi (Cisla delitené Styrmi su deliteI'né aj dvomi) je 503
¢isel delitel'nych dvomi a zaroven tromi (teda deliteI'nych Siestimi) je 335;

Cisel deliteI'nych tromi a zaroven Styrmi (teda delitel'nych dvanastimi) je 167;

¢isel delitel'nych dvomi a tromi a zaroven Styrmi (delitelnych dvanastimi) je 167,

Delitel*né
tromi
671 ‘

Prave dvomi zna¢kami bude oznacenych 504 ¢isel (168 + 336).
(dmj)



